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Losungshinweise
53.) a.) Essel f messbar. Dann ist
B(f<a) : a>0
B <a) = - -
(F+ ) {(Z) ta<0

und
_JB(fz2-a) 1 a>0
B(fga){@ Ca<0

Folglich sind f; und f_ messbar. Seien umgekehrt fi und f_ messbar, so gilt

a) ca>0
—a) a<0
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Damit ist auch f messbar. Sind f; und f_ messbar, so ist ferner

B(f < a) = {?Jf”

B(ff <a)NB(f-<a) :a>0

Damit ist |f| messbar.

b.) Nein. Man wihle etwa eine nicht L-messbare Teilmenge A von B = [0, 1] und definiere

-1 :2z€A
/(@) :{1 cref0,1\A

Dann ist |f| = 1 messbar auf B aber f ist nicht messbar, denn es ist beispielsweise
B(f < 1) = A nicht messbar.



